MATEMATICA DISCRETA — GUIA PRACTICA UNIDAD 3

DIVISIBILIDAD

1. Halle cociente y resto de la division entera de a por b en los siguientes casos:

a) a=3456 b= 35
b) a=1898 b=-41
c) a=-836 b=21

d) a=-915 b=-63

2. Responder las siguientes cuestiones, justificando:

a) Siel cocientey el resto de la divisién entera entre b y 8 son q vy k, respectivamente, écual es
el cociente y el resto de la division por 8 de 8.b — 75?

b) Siel resto de la division entera entre by 6 es 2, écual es el resto de la division entre 4.b - 22
3. Representey resuelva por conjuntos:

a) Mab,ceZ a|(b+c)=>al|b valc

b) ¥ xyeZ X|yry|lx =>x=y

) ¥MmnpeZm|n A*"m|p = m|(n—p)
d M¥xyceZ x|y = x]|cy

e) Mab,cez: az0Ma|(b+c) ™ alb = ajc
f) MxyneZ x|xy=n|x v nly

g) Mab,cez albvalc == a|(b+c)

4. Indique, de las siguientes opciones, la que se desprende, necesariamente, de:
Alr ~al|s enZ-{0}
a) a|(r+s+1) b) a|(*+3s+1) c)a|r’+3s alrs+1

5. Halle m.c.d.(a,b) y m.c.m.(a,b) para los siguientes casos y escriba cada uno de los mcd calculados
como combinacion lineal entera de ay b:

a) a=224 b= 120
b) a=300 b= 168
c) a=162 b= -48
d) a=525 b=-124

6. Calcule los enteros a y b sabiendo que son coprimos y que los cocientes sucesivos de la
aplicacion del Algoritmo de Euclides para hallar el m.c.d. son: 2, 5,11, 1, 1 y 3 (incluyendo la que
da resto cero).
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7. SiendoD,={xe N/c|n}k

a) Halle Dss, D3g, Day

b) Encuentre el menor nimero natural n tal que | D, | = 8 y halle un valor de n natural y n
>100talque | D, | =2

c) Si consideramos el conjunto de divisores positivos propios de n, es decir todos menos el
mismo n: D*,={xeN/x | n ~ x<n}, halle algin nimero perfecto sabiendo que se llama
asi a los que son iguales a la suma de sus divisores positivos propios.

8. Indique el valor de verdad de las siguientes proposiciones, justificando o demostrando:

a) Es posible hallar dos enteros no coprimosaybtalesquel=sa+tb,cons,teR
b) [Astez/3=sa+tb]=>m.c.d.(ab)=3
c) M a,beN:siaybsoncoprimos Ac | aentoncesbycson coprimos

d Mabez m.c.d.(2a, 4b)=4 =>m.c.d(a, b)=2
e) Mabez m.c.d.(a,b)=1 =>m.c.d(a+b, ab)=1
f) MabeZ m.c.d.(a,b)=1 =>m.c.d(a+b, ab)=1

g) MabezZ(a>b): mcd.(a b)=1 =>m.cd(a,a-b)=1

h) Sia=bg+rcon0<r<b =>m.c.d.(a, b)=m.c.d. (b, r)

i) Sead=m.c.d.(a, b) => Los enteros x=a/dy z=b/d son coprimos
i) MaezZ: x=(a+1) e y=ala+2)soncoprimos
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